GEOMETRIA 


| TEMA: RELACIONES MÉTRICAS 
EN CUADRILATEROS 


=> 
OBJETIVOS 


CONOCER LAS RELACIONES MÉTRICAS EN EL 
CUADRILÁTERO (TEOREMAS). 


DEMOSTRAR LAS PRINCIPALES RELACIONES 
MÉTRICAS EN EL CUADRILÁTERO. 


APLICAR LAS RELACIONES MÉTRICAS EN EL 
CUADRILÁTERO EN PROBLEMAS TIPO ADMISIÓN UNI. 


— ACADEMIA 一 


CESAR 
Leonhard Euler 


TEOREMA DE EULER 


Cuadrilatero convexo Cuadrilatero cOncavo 


m 


(Р ios de las di les: 
Si Р у О son puntos medios de las diagonales: 3i Py Q son puntos meaios de las diagonales 


(a)? +(b)? +(c)? +(d)? =(m)* +(n)*+4(x)? (a)“+(b)“+(c)"+(d)“ =(m)"+(n)“ +4(x)" 


ADMISION UNI 


En un cuadrilatero ABCD, las diagonales 
miden AC = 17cm y BD = 15cm;sea 
M punto medio de AC y F punto medio 
de BD; los ángulos interiores de B y 


D miden 90°. Calcule MF en cm. 


Cuadrilátero convexo 


| d 


SiPy Q son puntos medios de las diagonales: 


(a)? +(b)?+(c)°+(d)?=(m)?+(n)*+4(x)? 


RESOLUCION: 


Piden: x 


e Por teorema de Pitágoras : 
ЛАВС a bhi ie 


AADC : с? + а? = 17? 
e Porteorema de Euler en ABCD : 


CER Ec Fd = 17" blb 1 Axe 
17? 17? 


17? — 15? = 4x? 


APLICACION SOLUCION 


Se tiene una lamina ABCD en forma de | 
un paralelogramo еп el cual AD = 4m, Piden: x 
AB = 6my BD = 8m. esta lámina se 


En todo cuadrildtero 
inscrito o inscriptible 


se cumple: dobla según la diagonal BD de tal forma 
que el triángulo BCD esta en el mismo 


semiplano del triángulo ADB . Calcular 
AC’, siendo C" la nueva posición de С. 


En un cuadrilátero inscrito o 
inscriptible donde ABD es 
equilátero. 


D 


e Delo recordado, en la lámina doblada el cuadrilátero ADBC'es 
inscriptible 
e Entonces, por teorema de Ptolomeo: 


(6)(6) = (4)(4) + (х)(8) 


TEOREMA DE PACKEIN 


Relaciona los segmentos determinados 
por una diagonal sobre la otra. 


00) 
OTO) 


TEOREMA DE VIETTE 


Razon de diagonales. 


X (а)(Ь) + (с)(а) 
y (a)(d) + (b)(c) 


TEOREMA DE MARLEN 


„э ae 


VÁ 
(а)2+ (с)? = (b)°+ (а)? 


Еп todo 
rectdngulo o 
cuadrado si 
ubicamos un 
punto interno 
o externo se 
cumple: 


PROBLEMA TIPO UNI 


En el triángulo ABC de 
incentro “J” у circuncentro 
"0%, se tiene (AB)(BC) = 27 
y má2BIO = 90°,entonces la 
longitud de BI es: 


RECORDAR: 


B 


P 
Si les incentro AABC 


RESOLUCIÓN: 


Piden: x 


Dato: (a)(b) = 27 


=> 


=> 


=> 


Se traza la cuerda BD 

Con ello: OJ 1 BD 
> BI=ID =x 

Se traza AD y DC 


De lo recordado: 


(Teorema) 


>ID=AD=DC=x 
Por teorema de Ptolomeo: 
(2х)(АС) = (a) (x) + (b)(x) ... (1) 
Por teorema de Viette: 


(2x) _ (a)(b)+ (96) aN 
(АС) (a)(x) + (b)(x) - 


(Г) en (II) 


27 
(2х) _ (a)(b) + (х) (х) 
(AC) (2*)(46) 


PROBLEMA TIPO UNI RESOLUCIÓN: 


Piden QC = x 


[agas] の ico ABCD es un cuadrado, sifPQ=6 y 


e QC. 


oe DE MARLEN 


e Por el cuadrante PAB y notable de 45°: El APQD es rectángulo por mediana relativa 
QH=HB=1 a la hipotenusa y notable de 37° y 53°: 
・ ЕІ 4PHB notable de 8° y 82°: QD=8 


PB=5V2 En ABCD, teorema de Marlen: x=V41 
・ Entonces: AP=5 (APAB not 45°) (x)7+(5)* = INZ) +{8)? 
PA=AQ=AD=5 


MY (b)?+(a)? 


TEOREMA DE FAURE 


TEOREMA DE ARQUIMEDES 
a? +c? = р? +d? =4R? 


Si P es un punto cualquiera de la circunferencia 
inscrita a un triángulo equilátero. 


т2 = 2(а2 + Б? + с?) 


ACADEMIA 


GRACIAS 


SÍGUENOS: (P 


